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Aritmética modular

1.- Encontrar € menor entero no negativo congruente modulo 7 del ndmero:
a) 23; b) 35; c) 48; d) 64

2.- Sabiendo que
1234567 ° 7 (mod 10), 90123° 3 (mod 10), 2468 ° 18 (mod 25) y 13579° 4 (mod 25)
cacular d menor entero no negativo X tal que: a) 1234567 X90123° x (mod 10)
b) 2468 x13579 © x (mod 25)

3.- Demogtrar ques pesprimoy p3 5, entoncesp® 1 (mod6) 6 p° 5 (mod 6).
4.- Sea (XnXn1 ... Xo) larepresentacion en base 10 de un nimero positivo x. Demostrar que
X © Xo- X1 +Xo-¥a+(-1)" X, (Mod 11)
y utilizar este resultado para comprobar § 1os nimeros 1213141516171819 y 192837465564738291
son divisbles por 11.
5.- Aveiguar lacdifrax quefataen laiguadad 871782x1200 = 14!.

6.- Comprobar mediante un gemplo que Zs, Zs Y Z;5 exisen nimeros x, y distintos de cero que verifican
x¥=0. ¢Exige dgun gemplo en Z;?

7.- Halar losdementosinversblesde Zs, Z; Zgy Zss.
8.- Hdlar losinversos de:
a)6enle b)6€nZl7 C)3enzlo d)5enle
e) 2enZy f) 7enZss g) 7enZsg h) 5enZi;
9.- Usar d teorema de Fermat para calcular |os restos de dividir 3¥ entre 23 y de dividir 6° entre 11.
10.- Obtener los restos de dividir 3" entre 17 y de dividir 15 entre 13.
11.- Probar que la suma de |os cubos de tres enteros consecutivos es divisible por 9.
12.- Demostrar que: 11 divideaa®+5b* U 11 divideaay 11 divideab
13.- Demodtrar:
a) Paratodoni N, 2n*+3n?+n esdivisible por 6.
b) Paratodonl N, n’+4n+6 esdivisible por 5.
¢) Paratodoni N, 3*™3- 26n- 27 esmliltiplo de 169.

d) Paatodoni N, (2n+1)%- 1 esdivisble por 8.
e Paratodopi N con p primo, 3*+(- 2)°+(- 1)° esdivisible por p.
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14.- Determinar e menor entero positivo que dgarestos 1, 2, 3,4, 5,6, 7,8y 9 d ser dividido por 2,
3,4,5,6,7,8, 9y 10 respectivamente.

15.- Resolver las ecuaciones
a) 10x © 146 (mod 12) b)3x° 7(mod15) ) 4x° 3(mod7) d) 3x° 9 (mod 15)

16.- Determinar d resto de dividir 3*™2+2%™* por 11y de dividir 18! por 437.
17.- Demostrar que 138!+197"* es divisible por 139 y que 20™- 1 esdivisble por 11:8161.

18.- Demodirar que si 3™+1 es mltiplo de 10 entonces 3™*+1 esmuiltiplo de 10, paranT N.
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